Produit scalaire — Série 1 — Correction

CONSIGNE Pour chagque figure, calculer AB - AC en choisissant I’expression du produit scalaire qui
vous semble la mieux adaptée.
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ABCD est un rectangle. ] A 1 B

B A [} 3

B est le projeté orthogonal de C sur (AB).
AB-AC =AB-AB = AB® =49

O est le projeté orthogonal de C sur (AB).
AB-AC=AB-A0 = —AB?= —4

H le projeté de C sur (AB) est le milieu de [AB].
AB-AC=AB-AH=ABXAH=3X15=475
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H est le projeté de C sur (AB).
AB-AC=AB-AH=ABxAH=5x3=15

AB-AC :ABxACxcos(g):3x2x§:3\/2

—_ 2w -1
AB-AC = AB X AC X cos = =2><2><7

Donc AB-AC = -2

A B

m

Le triangle ABC est équilatéral : BAC = 3

— 18 1 1
AB-AC :ABXACXCOS(E)lele:E

AB-AC = AB X AC X cos(m) = 5X 3 X (—1)
Donc AB-AC = —15

N°8

B=C

AB a pour coordonnées (—3 ;4).
AB-AC = AB2 = (—3)2+4% =25

o]
4l
ABa pour coordonnées (1;—1) etAC (2;2).

AB-AC =1x2+(-1)x2=0
Les deux vecteurs sont orthogonaux.

N°10

o 1 Az 3 4 &

AB a pour coordonnées (3 ;2) et AC (—3 ; 4).
AB-AC =3x(—3)+2x4=-1

FIN
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CONSIGNE

Vrai ou faux ? Prévoir une justification mentale de vos réponses.

Les affirmations suivantes

sont-ellesvraies ou fausses?

Le repére (0;1,7) estorthonormé.

N°1

Sit(—4;3)alors €| = 7.

- [C T E=VT5=5

N°2

Si OA et OB sont colinéaires
et de sens contraires
alors OA- OB = —0A X OB.

0A.OB = OA X OB X cos (1) = —OA x OB

N°3

N°4

N°5

La droite d’équation
y=5x+1
admet le vecteur i (Seek)
comme vecteur normal.

5x —y+ 1= 0doncn (5;—1) par exemple.

Il n'existe pas de réel x tel que
uU(—4;2) et v(3;x)
soient orthogonaux.
U-v=0e-1242x=0=x=6

Le vecteur % (1 ; 3) est normal Sid (3 ;l) ot ¥ (_ L2 La droite d'équation
la d i 3 2 y=5x+1
a la droife d/équation o
i alors i+ % = 2. admet le vecteur 1 (S»ek)
x4 3y—-5=0. 6 )
1 1 3 2 5 comme vecteur directeur.
Soitlx +3y—-5=20 U P=3X=-—2X—=——=== _
2 3 2 3 6 5x —y+1=0doncu (1; 5) parexemple.
N°6 N°7 N°8

Une équation de la droite
passant par le point A (1; 1) et
de vecteu:‘nﬂ"nﬁll’fﬁ:3 ;2) est

(_'________.J.-
-3x+2y+1=0.
Et—3x1+2x1+1=0.Donc AEd.

N°9

Les points A, B et C sont tels
AB =8,AC=3et AB-AC = —12.

Une mesure de l'angle BAC est :Z?n

. AB-AC _ -12 1
cos (BAC) = Ac -2 =7
2
Donc BAC = ?n

N°10

Il existe des vecteurs i et
tels que :
lill = 7, l1¥]| = 3etu-v = 30.

u-v 30 10
Sinon cos (U, V) = ===—>1!
Il — 21~ 7

FIN




Produit scalaire — Série 3 — Correction

CONSIGNE

des points M vérifiant la condition donnée.

A, B et C sont trois points 2 & 2 distincts du plan. Dans chaque cas, déterminer I’ensemble

A, B et C sont trois points 2 a 2

M N°1 N°2
distincts du plan. Dans chague cas,
déterminer 'ensemble des points M MA = MB AM = AB
vérifiant la condition donnée. Lamédiatrice Lecerdede
A de [AB]. centre A et de
A . B B rayon AB.
* B
M M
C L c
N°3 N°4 N°5
AM?= B(C? @ AM = BC (MB + MC)(MB —MC) =0 AM = BC
Le cerdede < MB = MC Le quatriéme
centre A etde adi sommetdu
rayon BC. A, B A B parallélndgramme
B ABCM.
M M v
c C
N°6 N°7 N°8
AM = MC AM-AB =0 MA et MB sont orthogonaux
& M est le milieu de [AC]
a (AB) passant par A. " diamétre [AB].
A e milieu de
.B F‘BC].I d B
M
c " L
N°9 N°10
MA-BC=0 MA-MC =0
damee [ACL FIN
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CONSIGNE Le plan est muni d’un repére orthonormé. Pour chaque question, une seule réponse est
exacte. Laquelle ?
N°1 N°2
EQUATIONS DE
d estla droite qui passe par A(1;1) et d estla droite dont une équation
DROITES ET DE dont un vecteur normal est #(3; —2). cartésienneest: x +v2y—5= 0.
CERCLES

Une équation cartésicinede d est:
m—|a) 3x—2y-1=0 \ la) M(5;0)etii(-v2:1) |
[b) —2x+3y=0 \ — |b) M(3;v2)etii(1;vZ) |
|c) 3x—2y+1=0 | |c) M(fﬁ;S)etﬂ(l;ﬂ) |

Un point M et un vecteur normal sont :

N°3 N°4 N°5
d;, d; etdy ont pour équations : dy,d; etds ont pour équations : On donne les points A(—3; 2) et B(3; —2).
26—y —=1=0;,x+2y+5=0; 2x=y—1=0;x+2y+5=0; Une équation cartésienne de la
—x—2y=0. —x+2y=0. médiatrice de [AB] est:

Deux sont paralléles. Lesquelles ? Deux sont perpendiculaires. Lesquelles ?
l[a) d,etd, } —|a) d etd, \ la) —2x+3y=0 |
= p) d,etds } [b) dyetds | == |b) 3x—2y=0 |
lo d,etd, | [ d,etds | lo 6x—4y+3=0 I

N°6 N°7

N°8
Le cercle T de diamétre [EF] avec Le cercle T de centre A(1; 1) et passant Le cercle de centre /
E(2;—-5) et F(3; 1) a pour centre |

N
/ A
par le point B(5;0) a pour rayon : 1(—3;2),tangenta | I |
de coordonnées : l'axe des ordonnées B!
‘ apouréquation: 7 e w_s b oz Ao
5 - .
@ 1(3:2) } [a) 17
2 —-3)2 2P =9
T | —|b) VT7 | &) =32+ +2) |
) 1(—05;-3) | | [b) x+ 32+ —22=3 |
— ) 1(25;-2) | o V15 — [C) (x+3)2+(y—2)2 =9 |
N°9 N°10
Lalgorithme affiche si un point M(x ; y) appartient a un
disque de centre () et de rayon .
Le cercle I' a pour équation : de G—124 (r+2)?
2 2 7 Sid < Salors:
(x—19)?%*+(y—275)0¢=2 Afficher « OUT »
e Sinon: FIN
Son centre {) et son rayon r vérifient : Afficher « NON »
Fin Si

0 et rvérifient:
|a) Q(-1;2) etr=5 |
- [b) 0@;-2)etr=5 |
= [c) 0(19;275) et r=v2 — A |
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CONSIGNE A, B et C sont trois points distincts. Déterminer la longueur ou une mesure de I’angle,
demandée. Les angles donnés ou a déterminer sont en radians.
N°1 N°2
CALCULS DE AB et AC sont colinéaires et de AB et AC sont colinéaires et de
LONGUEURS ET méme sens. On saitque : sens contraires. On sait que :
’ »AB=3 »AB=3
D LE »AB-AC =12 AC;"? »AB-AC=-21 AC""?
AB-AC = AB X AC = 12 AB-AC = —AB x AC = —21
Donc AC=4 Donc AC =7
N°3 N°4 N°5
»AB =3 »AB =3 »AB=73
»AB-AC=9 Ac., »AB-AC=-3 AC., »AB-AC=0  Bc_,
>BKC=§ ;B’Akczs%f »AC=14
AB - AC = AB X AC X cos (E) AB-AC = AB x AC X COS (3_”) AB et AC sontorthogonaux
D 3xACxl=o 3 /2 4 Donc ABC est rectangleen A
onc 3 X X== Ve
bonc AG 2% Donc 3 X ACx—==—3 Donc BC = {/ABZ + ACZ = V9 + 16
onc = Donc AC = 2//2 =2 Donc BC =5
N°6 N°7 N°8
> AB =4 >AB=4 »AB=3
» AC =2 Bae | > AC=2v3 Bae »AC=2 Bag
>AE-AC=8 ' ' '

AB-AC = AB x AC
Donc BAC = 0

»AB-AC=-8V3

AB-AC = — AB x AC

»AB-AC =33

cos(m) — AB-AC _ V3

- ABXAC ~ 2
Donc BAC=m —
Donc BAC = .
o o
Bas
N°9 N10 Bz
»AB=5 Dans un repére orthonormé,
B AC = B . —
FAC=6 %v > AB (3)et Ac(4)
»AB-AC=-15 4 -3 FIN
cos(m)zAB'Acz_l AB-AC=12-12=0
ABXAC 2 P
 om Donc BAC = 3
Donc BAC = —

3
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CONSIGNE

Répondre aux questions posees en utilisant les formules rappelées.

N°1 N°2
PROPRIETES ET il et ¥ sont deux vecteurs tels que : i et ¥ sont deux vecteurs tels que :
FORMULES u-v =12, |[d|l = 3et||¥] = 5. u-v =12, ||l =3et||¥] = 5.
—_ — — = 3
veu=u-v=12 ﬁ.(ﬁg):_g.gzg
4 4
D C
U et ¥ sont deux vecteurs tels que : U et U sont deux vecteurs tels que : Il + Bl = Wl + 1711* + 22 -7

B
U-%=12, |[@]| = 3et||F| = 5.

1, o T2,
gu-(—Zv)—?u-v——B

B
u-7 =12, |[d]| = 3et |7 = 5.

U-(2i-7)=20%-U-T=6

ABCD est un parallélogramme.
On sait que AB-AD = 6.
AB-BC=AB-AD =6
2
ACZ=||AB + BC||
= AB? + BC? + 2AB - BC
=36+16 +12 — 64

Donc
AC=38

. N°6
3
60°
B 8 1 c
cos60° = =
2

1
AC2=82+32—2><8><3><§:49
AC=7

B 8 (o]
BC? = AB? + AC* — 2 x AB X AC X cos A
82=324+72—-2x3%x7x%xcosA

- 9 + 49 — 64
CoSs A— 42
A estobtus

)
N°8
Une seule réponse est exacte.
L'ensemble des points M tels que ME - MF = 0 est :

a) RéduitauxpointsEetF
b) Le cercle de centre E passant par F
[c) Le cercle de diamétre [EF] |

o )

Une seule réponse est exacte.

ABCD est un carré.
L'ensemble des points M tels que MA - MC = 0 est :

[a) Le cercle circonscritau carré ABCD]
b) La perpendiculaireen A a (AC)
¢) Réduitaux pointsAetC

Une seule réponse est exacte.

ABC est un triangle
C,est'ensemble des points M tels que MA - MB = 0
C,estl'ensemble des points M tels que MA - MC = 0

a) C, et C, n'ont aucun point commun
b) C; et C, ont un seul point commun

c) Le point H, pied de la hauteur issue de A
est commun a C; et C,

{ FIN




