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Le sixieme sens
André DELEDICQ

J'ui décidé de vous parler d'un “sixiéme sens™...

Cela, évidemment. supposerail que I’on précise de quoi I'on
parle. Qu'est-ce qu'un SENS ? Pourquoi y en a-t-il cing, et non
pas quatre, ou trois ? Queston aussi difficile que celle du
nombre des dimensions dans lesquelles nous vivons... Trois,
quatre, cing, vingt-sept ?

Alors, on pourrait adopter une attitude typiquement mathé-
matique et hibertienne : pour parler des “sens”, comme pour
parler de “points™ ou de “droites™, il n'est pas nécessaire de
savoir de quoi I'on parle, Il suffit de bien préciser leurs liaisons
avec d'autres concepts et de s'assurer de la non-contradiction
de ce que I"on dit.

Je prendrais pourtant les choses de maniére plus pragma-
tique :
- A guoi reconnaft-on 'existence d'un sens ?
La réponse a cette question est assez simple

- Aux sensations qu'il procure et, particulidérement,
soyons positifs, & celles qui procurent du plaisir ; le
plaisir de contempler un beau lever de soleil, d"écouter
les oseaux chanter, de humer un parfum envofitant, de
goflter un plat exceptionnel ou de caresser qui on
aime..,

Mais il y a, au moins, un autre type de plaisir que ceux-li ;
un plaisitr quaucun des cing sens premiers ne peut revendi-
quer ; un plaisir auquel certains associent (assez malheurcuse-
ment) I'adjectif “intellectuel” ; malheureusement, car 1l a ainsi
I"air d'étre plus ou moins abstrait, théorigue et raisonné, alors
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qu’il est bien réel. inné, et que chacun peut le ressentir pour peu qu’il y porte
attention.

Ce plaisir, tout le monde I'a, en effet, déja rencontré et éprouvé, comme
monsieur Jourdain connmssait la prose sans I"avoir remarqué. Mais, pour en
profiter pleinement, il faut, comme pour le godt, la musique ou les parfums,
le cultiver et I'expérimenter pour apprendre & en gofiter les saveurs.

Pour en parler ici. je pourrais essayer d'en décrire les caractéristiques et
d'en esquisser une analyse ; et dire comment il semble apparaitre, comme
I'humour au coin du bois, dés que certaines associations se font dans notre
esprit, ou que notre intelligence se fraie un chemin miraculeux dans la jungle
de nos concepts, pour un véritable “kamasoutra™ de I"me.

Jai pensé que le mieux éuait, en fait, de vivee ou de revivre, avee vous,
quelques émotions témoignant de¢ ce plaisir, de cette joie de )'esprit, que ce
sixitme sens est capable de provoquer, vous, professeurs de mathématiques,
car ¢'est, me semble-t-il, dans cette discipline que cette joie est la plus facile
& éprouver ; mais il est vrai qu'elle se manifeste dans bien d’autres
domaines. J'en ai d'ailleurs trouvé la meilleure définition dans un texte de
jeunesse d'Albert Camus (la préface de L'envers et l'endroir, réed.
Gallimard, 1958), dont je vous cite le passage ;

L'écrivain a, naturellement, des joies pour lesquelles il vit et qui suffi-
senta le combler. Mais, pour mai, je les
rencontre au moment de la conception, a
la seconde ot le sujer se révéle, on l'arti-
culation de I'auvre se dessine devant la
sensibilité soudain clairvovante, a ces
maments délicienx on {'imagimation se
confond taur & fait avec Uintelligence.

“A ces moments délicieux ol 1"imagi-
nation se confond tout & fait avec Uintelli-
gence..."”

N'est-ce pas exactement ce que nous
révons de vivre, seul ou avee nos amis,
avec nos collégues et avec nos éléves ?

Donner des sensations, en mathéma-
tiques, ¢ 'est, souvent, donner du sens...

Voici, par exemple, une pyramide faite
d'unc trentaine de petits cubes.

Je peux prendre chaque “couche” de
petits cubes et la recomposer en une
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“colonne™ de cubes ; les quatre couches donnent quatre colonnes, que je mets
cite a cOte. (figure 1).

Je “vois™ alors que la mesure (en volume) de la pyramide est exaciement
1a mesure {en surface) de la face avant de |'ensemble des petits cubes dont la
frontiére supéricure approche, évidemment, la courbe de x — 12,

Et j'entrevois aussi (en sachant que ce ne sont pas alors mes yeux, mais
mon sixiéme sens, qui opére maintenant) ceci : si on multipliait le nombre
de couches de la pyramide initiale, en diminuant la taille des petits cubes,
alors il y aurait wujours égalité entre le nombre mesurant le volume de la
pyramide (qui vaut un tiers du cube x* ) et le nombre mesuram la surface
sous la courbe de x — &2,

Voila done comment la quadrature de la parabole se trouye naturellement
liée au fait qu'une pyramide soit le fiers d'un prisme !

Cependant, cette “vision™ est encore floue , peut-étre inhabituelle, en tout
cas imprécise.

Alors (en continuant & emprunter des termes fondés sur une facile et pra-
tique comparaison avec la vue) on éprouve le besoin “d’accommoder”, de
mieux voir, de mieux comprendre (avec ce mat, on est plus prés du vocabu-
laire adapté au sixidme sens). Ce besoin. ¢'est celui de relier ce que U'on
entrevoit A des choses déja vues et bien vues, déja connues, déji comprises,
déja intégrées comme sensa- =
tions du sixiéme type. 2

Et la satisfaction de ce
besoin passe par le langage,
en particulier par le langage
mathématique. C'est donc
I"activité de liaison (ici de
nature intellec-tuelle, c'est-
a-dire  langagiére ou
logique), de démonstation,
qui rend la vision plus neite

ct le plaisir de la contempla- =0

tion plus assuré. Bien sir | ynités 1 )

I'expression de celte |y _plcS<f et E-ni<cV<I
“démonstration” est plus ou 1 1 .
moins schémausée selon les ls-v| <n? e V";""}R ut
besoins ou les envies de 1 R

I'acteur, selon les habitudes | Poos tout s, |S - 3 Rl = n

qu'il a prises dans "utilisa- 1

tion de son sixiéme sens. |3=F R n
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(Une démonstration est présentée dans la figure 2.) Cependant, plus encore
qu'un regard, le sixidme sens explore sanss cesse l'espace que ses sensa-
tions présentes ou passées lui onl construit.

Les fipures 3 (de fagon triés naive) , 4
(beaucoup plus sérieusement) et 5 (mon- 3
trant que l'intuition date au moins du
XVII® sigcle) témoignent de cette explora-
tion, débouchant sur un titdlement qui est,

I+1'£-|-3‘|-_.,+i'-f-~§ﬂ2

i pi= ot D2n+ 1)

| +2+3% ...

2/3

S

j P R

a la fois, une sensation de profon-
deur et une question :
Mais gu'est-ce qui peut bien se
cacher derriére la suite des entiers?
Et en quoi les expressions du
type nx™! ou a/(n +1) sont-clles
liges 3 des dimensions
d'espace ?
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TR
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i :‘n- wn noimber Bingdi gpiarres e b
s fm e A T
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clle e Toveis que (o e
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Dans I'exemple que nous venons de voir, la prise de “sens” passe par une
expérience trés visuelle et par l'exploitation d'une situation trés piagétienne,
od le "sens” de la vue joue effectivement ici un rble essentiel.
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Il en sera souvent ainsi : cc n'est pas une mince surprise que de constater
que ce sont les cing sens classigues gui donnent souvent lewr sens aux situa-
tions intellectualisées que les mathématigues cherchent & mathématiser.

Pour répondre & la curiosité du sixigme type engendrée par les situations
précédentes, nous avons développé gquelques situations que nous ferons jci
qu’évoquer (sans |'interactivité du “transparenl” : nous avons ainsi, en utili-
sant les techniques de la représentation perspective, tenter de montrer com-
ment la mesure des objets les plus "simples™ (au sens du nombre de points
qui les définissent) d'un espace (segment dans IR, triangle dans IR?, téiraddre
dans R, hypertétraddre dans IR®,... n-édre) se trouvait liée & la mesure des
objets les plus “naturels” construils sur les vecteurs de base de cet espace
(unit¢, parallélogramme, prisme parallélépipédique, hyperprisme, ..., n-pris-
me),

Certe liaison est fondée sur la duplication par déplacements du n-¢dre en
1, 2, 3 vu 4 exemplaires pour former un n-prisme ; elle explicite le mode
d’apparition des fractions 171, 1/2, U3, 1/4, ... ; complétée par |'interpréta-
uon du graphe d'une fonction de degré n comme une entité de degré n+l ,
elle génére apparemment une sensation de plaisir 3 la limite de |a décence .

Nous ne reprenons pas ici, non plus la suite de démonstrations menant,
depuis le volume du cube et en passant par le volume du ragdre (selon
Legendre, dans sa Géométrie) puis de la pyramide, naturellement suivie du
volume du cone (qui en est la limite), et du volume de la sphére (sclon
Galilée dans son Discours au sujet de deux sciences nouvelles), jusqu’a I'aire
de la sphére (selon la technique du “fruit du platane”, issue de celle du “mir-
liton d" Archimede” si efficace dans le cas du disque).

(Le lecteur curieux trouvera le développement correspondant dans le
cahier Maths & malices du numéro 15 d'Hypercube. )

Ce que montrent ces exemples peut se résumer en une phrase

La sensation du sixiéme [ype trouve sa plus grande jubilation dans la
pratigue de la mise en relations - dans |'association des idées et "analogie,
d'abord et avec la plus grande hiberté de pratique, mais aussi et surtout dans
la version logique de ces activités qu'est 'acuvité de démonstration.

Ces exemples, qui s'adressent & des professeurs de mathématigues, ont
é1é volontairement choisis plutat difficiles, a la lisigre en tous cas de lewrs
occupations habituelles, comme il faut le faire, il me semble, chaque fois que
1"on souhaite expliquer guelque chose,

Mais il ne faudrait pas croire que les sensations du sixiéme type seraient
réservées A une élite d'habitués. Tout un chacun, jeune ou vieux, peut y accé-
der, méme si leur support est mathématique,
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Donnons-en un exemple élémentaire, basé sur une théone tout & fait “pri-
maire” de la mesure.

C'est & partir d'elle. en effet, gu'Euclide démontre le théortme relatif a
I'invariance de |'aire d'un tnangle lorsqu'un sommet est translaté parall¢le-
ment au coté opposé, On obtent alors le “théoréme du papillon”, 1llustré par
la figure 6,

%

Triangle = 1/2 parallégramme

Le rapport des

i aires
Le théoréme du papillon

p 32\ S1=82 est égal Al
A' au rapport E A
At
T suffit d’exposer ce résultat  un ek by
groupe d'éléves pour constaler que
leur sixiéme sens est en éveil et 1'on verra comment il se manifeste en pour-

suivant la mise en scéne par la démonstration du théorégme de Thalés par la
voie des aires, si bien tracée par Euclide et rappelée dans la figure 7.

Conclusion ;

Nous avons voulu parfer d'un “sixiéme sens™ et tenter d'en éveiller
quelques sensations chez nos auditeurs,

Quel est 'organe de ce sixieme sens et comment fonctionne-t-il  vrai-
ment?

Ol est-il reconnaissable cher I"'Homme et lui est-il spécifique 7

En fail. croyons-nous vraiment # son existence ¢t allons-nous faire des
recherches pour I'étudier 7

Chacun aura compiis que nous nous sommes livrés, en grande partie, o
un exercice de style sur le sujet. En priant I"audileur, et le lecteur, de nous en
excuser, nous voudnons faire une derniére remarque, qui rend cel exercice
encore plus académique : nos cing premiers sens nous mettent en contact
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avec le monde extérieur ; ils recueillent leurs sensations en dehors de nous,
sur des objets qui nous sont en quelque sorte étrangers ; or le sixidme sens
travaille sur des objets qui nous semblent intérieurs et dont |'existence méme
parait soumisc & notre propre volonté ; est-il possible de prétendre quun
“sens"” ait son action limitée a 1'individu exergant ce sens, sans qu'un autre
individu puisse exercer le sien sur le méme objet 7

La réponse n'est peut-éire pas aussi négative qu'il serait facile de le pré-
tendre, dans la mesure ol personne ne peut vraiment dire avec certitude d'olt
sortent les objets de notre pensée (en particulier ceux qui sont mathéma-
tques) : soit nous les inventons en les créant par notre activité mentale, soit
ils préexistent quelque part et nous ne faisons que les découvrir.

Les grands mathématiciens d"aujourd'hui penchent vers une opinion plu-
ot platonicienne ; ils disent avoir I'impression de se battre contre une matig-
re qui leur résiste et “donc” qui existe.

Mais le débat reste (éternellement ?7) ouvert ...

Quand méme, “sixiéme sens” ou pas, serait-il possible que nous puis-
sions priver les jeunes de {'éducation @ un domaine aussi riche de sensations
et de plaisirs ?

Nous gui voulons leur montrer le
monde quotidien et les arts, leur apprendre
la musique, les pousser A exercer leur
corps et leurs golts, il nous faut aussi les
initier & cet extraordinaire plaisir qui ne
coflte rien qu'une attention aux processus
de notre intelligence, et qui n'est qu'une
volonté de la conscience, heureuse de ris-

quer |'analyse de ses propres mécanismes.

Dans cette ville d'Albi, n'est-ce pas,
réellement, ce que Jean Jaurds aurait pu
défendre (voir figure 8), lui qui siit adres-
ser a la jeunesse 'un des plus beaux dis-
cours qu'il soit possible de lui tenir, celui
de la paix ?
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L= courage, o'est dacceplar les condbons nos-
ikes oue v Lt b W science &t A [an, dac-
jcusilie, daxgiorer la complexta presgus infinin
s faits & des détalis. e cependant décialrer
Calte rdaitd dnorme @t contuse par des wbes
\péndraies, de 'organiser ot 08 1 soulever par (2
baaulé sacrde des Tormes af des fythmes.

.. L cowrage. d'est daller & Ndéal &t de com-
prondng lp tel

.. Lo courage c'ast de churchar la wité of de
la dire.

Jean Jautis

Discours & | jeuresse, distribution des prix
s o ALY
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