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Corrigé

Exercice PCM (2 points)
9. a. Déterminons la dérivée de A

Si 𝑓(𝑥) = 𝑘e𝑎𝑥 alors 𝑓′(𝑥) = 𝑘𝑎e𝑎𝑥

On a donc : 𝐴′(𝑡) = 5×(−0,315)e−0,315𝑡 =−1,575e−0,315𝑡.
La proposition est bien vérifiée.

b. Étudions le sens de variation de 𝐴.
La fonction exponentielle est à valeurs strictement positives, et −1,575 < 0 par conséquent
pour tout 𝑥 réel positif, 𝐴′(𝑡) < 0.
Comme pour tout 𝑥 réel de ℝ+, on a 𝐴′(𝑥) strictement négatif, alors on en conclut que 𝐴 est
strictement décroissante sur ℝ+.

10. Résolvons l’équation 𝐴(𝑡) = 1,25 dans l’intervalle [0 ;+∞[.

5e−0,315𝑡 = 1,25 ⟺ e−0,315𝑡 = 0,25 0,25 =
1
4

⟺ ln(e−0,315𝑡) = ln(
1
4
)

⟺ −0,315𝑡 = − ln(4)
⟺ 0,315𝑡 = 2 ln(2)

⟺ 𝑡 =
2 ln(2)
0,315

L’équation a une solution :
2 ln(2)
0,315

, qui, arrondie à 10−1 est 4,4.

Exercice maths (4 points)

Question 1
Par lecture graphique, avec la précision permise, 𝑓(2) = 5.

Question 2
Avec 𝑔 la fonction définie sur l’intervalle ]0 ;+∞[ par 𝑔(𝑥) = 𝑥2+2𝑥+ ln(𝑥).

On obtient, pour tout 𝑥 de ]0 ;+∞[ : 𝑔′(𝑥) = 2𝑥+2+
1
𝑥
=
2𝑥2+2𝑥+1

𝑥
.
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Question 3
Les solutions de l’équation différentielle 𝑦′ = 𝑎𝑦 sur ℝ sont les fonctions 𝑦 définies par :
𝑦(𝑥) = 𝐶e𝑎𝑥 où 𝐶 est une constante quelconque.
Ici, 𝑎 =−2 d’où les solutions sont les fonctions définies par : 𝑦(𝑥) = 𝐶e−2𝑥.

Question 4

∫
5

2
ℎ(𝑥)d𝑥 = 6

La valeur moyenne de la fonction 𝑓 sur [𝑎 ;𝑏] est le nombre 𝜇 =
1

𝑏−𝑎
∫
𝑏

𝑎
𝑓(𝑥) d𝑥.

La valeur moyenne de ℎ sur [2 ; 5] est donc : 𝜇 =
1

5−2
∫
5

2
ℎ(𝑥)d𝑥 d’où 𝜇 =

1
3
×6 = 2.

La valeur moyenne de ℎ sur [2 ; 5] est 2.
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