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I. 1*R SUJET
Théoremes de Poncelet pour une ellipse.
I. 28 SUJET

Couples de points conjugués harmoniques par rapport a un cercle.
Polaire d'un point par rapport a un cercle.

I. 3ESUJET

Variation et représentation graphique de la fonction

IL

Soient a et b deux entiers supérieurs a I'unité et premiers entre eux.

1. On considére la progression arithmétique

1,1+b,1+2b,...,1+(a-1)b.

a. Montrer que la différence de deux termes quelconques de cette progression n’est pas divi-

sible par a.

b. En déduire, a 'aide d'un raisonnement par I'absurde, que les restes des divisions par a des

termes de la progression sont tous différents.

c. En conclure que I'un de ces restes est égal a zéro et qu'’il existe donc un entier x et un seul

inférieur a a tel que 1+ bx soit divisible par a.

2. a. A partir de cette derniére propriété, établir qu’on peut trouver, d'une facon et d’'une seule,

un entier x inférieur a a et un entier y inférieur a b tels que ay — bx = 1.

b. De méme on peut trouver, d'une facon et d'une seule, un entier x’ inférieur a a et un entier

y' inférieur a b tels que bx' — ay’ =1.
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c. Montrer que les fractions — et — sont irréductibles (tout comme la fraction 3 et que l'on
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d. Montrerque a=x+x', b=y+y' etque xX'y—xy' =1.
/
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e. Déduire de cette derniére propriété que toute fraction — comprise entre — et — est telle
M y oy

que
A>x, A>x, u>y u>y.

N. B. - Coefficients : cours: 10; probleme : 4, 2, 2,3, 1, 2, 3, 3.



