Franck Gautier (Pérignat lés Sarliéve) et Jean-Christophe Laugier
{Rochefort) établissent 1'inégalité trés rapidement. On pose par exemple
x ¥ Z

. b=——, ¢= .
x—1 y—1 z—1

a=

La condition xyz = 1 équivaut i
abe=(a-1)(b-1)(c-1).

En notant

g =atb+c et 0,=ab+ac+bc,
cela équivaut a

o =1+0,.

On a alors

a+b’+c°=0-20,=1+0, =1,

ce qui est I'inégalité recherchée.
Jean-Christophe Laugier propose comme solutions rationnelles

n—1 :

o e=g -t

n+1
o s ¥a =2
o {”] (n+]

(n=1)

La encore, on peut prendre n dans {J — {—L]} et I'on obtient les mémes solutions

Ay {H’] = _2

que précédemment. Le passage de ce paramétrage a celul de Jean-Claude Carréga se
fait amns :

X, (—n— 1]211 (HL v, (—n— l}: ¥ (n], 7 (—n— 1) =7z {n}.

Enfin, Franck Gautier propose comme solutions rationnelles

[—(r—]}{Bx—l](BHI}{H]} —4e(t+1)(3t—1) 4:(1—]}(3:+l]]
161 C(E+1) (e=1) T (3=1) (r+1)

pour IE[G,%}K\Q'. Il remarque que Jr(—f)=-¥{f},}'(—f]=3?[f} et aussi que

| 1 . . .
K[E] =xlt)y (5) = z(t). Etendre le domaine de variation de f ne donnerait que de

nouveaux triplets obtenus par permutation de y et 7.



